10 класс
Решения
1. Решите уравнение 1 – (2 – (3 – (...2010 – (2011 – (2012 – x))...))) = 1006.

Ответ. x=2012

Решение. Открыв скобки, получим 1 – 2 + 3 – 4 + … +2011 – 2012 + x =

1006; -1006 + x = 1006; x=2012.
2. Докажите, что неравенство не имеет решений:

                  [image: image2.png]x* —4x® +12x% — 24x+ 24 <0




.

Решение:

Выделим полный квадрат: [image: image4.png]4x% +4x% —4x* + 12x% — 24x+ 24 = (x* — 2x)* + (8x% — 24x+ 24)




. Но первое слагаемое при любых значениях х неотрицательно, а второе слагаемое строго больше нуля, поскольку дискриминант отрицательный, следовательно, данное выражение всегда положительно. Значит, данное неравенство решений не имеет.
3. Решите числовой ребус: ТЭТА+БЭТА=ГАММА. (Разные буквы – разные

цифры.)

Ответ. 4940+5940=10880
4. М. В. Ломоносов тратил одну денежку на хлеб и квас. Когда цены выросли на 20%, на ту же денежку он приобретал полхлеба и квас. Хватит ли той же денежки ему хотя бы на квас, если цены вырастут еще на 20%?

Ответ. Хватит.

Решение. Пусть первоначально квас стоил х% от денежки, а хлеб – (100-х)%. После подорожания цен на 20%, получим следующий баланс 
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. При двукратном подорожании цен эта величина увеличится в 1,44 раза и достигнет величины 96%, что меньше стоимости денежки.

5. В некоторой школе каждый десятиклассник либо всегда говорит правду,

либо всегда лжёт. Директор вызвал к себе нескольких десятиклассников и

спросил каждого из них про каждого из остальных, правдивец тот или лжец.

Всего было получено 44 ответа «правдивец» и 28 ответов «лжец». Сколько

правдивых ответов мог получить директор?
 Ответ. 16 или 56.

Решение. Если вызвано n десятиклассников, то дано n(n – 1) = 44 + 28 = 72

ответа, откуда n = 9. Пусть из этих 9 школьников t правдивцев и (9 – t) лжецов.

Ответ «лжец» может дать только лжец про правдивца и правдивец про лжеца,

таких фраз было 2t(9 – t) = 28, откуда t = 2 или t = 7. Если правдивцев двое, то

они дали 2 × 8 = 16 правдивых ответов. Если правдивцев семеро, то они дали

7 × 8 = 56 правдивых ответов.

Комментарий. Обратите внимание на то, что из условия следует, что правди-

выми являются половина из ответов «лжец». Но сразу не ясно, какова доля

правдивых ответов «правдивец».
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